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—————————————————————————————————————————

§6 位相空間

問題 6-16 [位相の共通部分]

X を集合とし、{Uλ|λ ∈ Λ}をX 上の位相からなる任意の集合とする．このとき、∩λ∈ΛUλもまた、X

上の位相となることを示せ．さらに、∩λ∈ΛUλ = inf{Uλ} となることを示せ．

—————————————————————————————————————————

§8 開基

問題 8-13 [閉基]

F を位相空間 X の閉集合の族であって、X の任意の閉集合 F に対して F の部分集合 Λが存在して
F = ∩V ∈ΛV としてかけるものを閉基という．F が閉基であるための必要十分条件は、各Xの任意の閉
集合Aと、x ̸∈ Aなる任意の点 xにおいて、A ⊂ F かつ x ̸∈ F となる F ∈ F が存在することであるこ
とを示せ．できるか？

—————————————————————————————————————————

§9 収束

9-6. 列型空間・・・位相空間X の任意の部分集合Aに対して、次の同値性が成り立つ空間を列
型位相空間という．「Aの任意の収束点列がAにおいて閉じている⇔ Aが閉集合である．」
(収束点列がAにおいて閉じているとは、その極限値もAに入ることをいう．)

問題 9-6 [第一可算ならば、列型であること]

位相空間が第一可算ならば、列型空間であることを示せ．

—————————————————————————————————————————

§18 コンパクト性

18-14. コンパクト生成空間・・・X がの部分集合 Aが開集合であることの必要十分条件が「任
意のコンパクト部分空間Kに対して、K ∩ AがKにおいて開集合であること」を満たすよう
な位相空間のこと．

問題 18-41 [パラコンパクトハウスドルフ空間]

パラコンパクトでハウスドルフな空間は正規であることを示せ．

問題 18-42 [コンパクト生成空間]

コンパクト生成空間の定義における開集合を閉集合に変えても同じ定義であることを示せ．

問題 18-43 [第一可算な空間のコンパクト生成性]

第一可算ならば、コンパクト生成空間であることを示せ．

—————————————————————————————————————————
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