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問題 14-1. (開基)

1. B ⊂ Oが位相空間 (X,O)の開基であること (∀U ∈ O ⇒ B′ ⊂ Bが存在して、
U = ∪V ∈B′V )は次が成り立つことと同値であることと示せ。

∀U ∈ O と、∀x ∈ U に対して ∃V ∈ Bが存在して、x ∈ V ⊂ U となる。

2. R2が第二可算公理を満たすことを示せ。

3. X = RN上の積位相の開基を与えよ。
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問題 14-2. (分離公理)

1. (X,O)がハウスドルフ空間であることと、対角線集合∆ = {(x, x)|x ∈ X}が
閉集合であることは同値であることを示せ。

2. Xが T4空間であることと、以下が同値であることを示せ。

∀F、∀U をそれぞれ閉集合、開集合とする。もし、F ⊂ U であるなら、ある開
集合 V が存在して、

F ⊂ V ⊂ V̄ ⊂ U

となる。


